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O®EMA A

A1) Av ot ocvvaptioelg f, g slval TapaywyIoUES OTO Xo VA
amodei&ete O0TL | ovvaptnon f+g slval mapaywyliown oto
Xo Kat oyVel : (f+g) (x0) =f'(x0) + g(X0) (7 povadeg)
A2) Na Swatvtwoete to Bewpnua Bolzano xat va to
gPUNVEVOETE YEWUETPIKA . (4 HOVASEC)
A3) I16te px ocvvdaptnon f Aéyetal mapaywylolun oe €va
KAeloTO Stdotnua [ o, f] tov mediov oplopoV ™G ;

(4 povadeg)
A4) Alvetal 0 TAPAKATW LOYVPLOUOG :
<< Kd&Be ovvapmon f n omola eival ocvuvexng oe eva onpueio
Xo TOUL medlov oplopoL TG, Elval Kal Tapaywylown oto
onuelo auto >>
o) AMY (1 povada) PB) Aitworoynote (3 povadeg)

A5) Na xapaktnploeTe TIG TIPOTACELS TTIOU AKOAOLOOUV WG
Z(Zwoto )N A(AdBog):

a) KdBe opllovtia evuBeia €xel To MOAV €va KOO onuelo e
NV YPAQPIKN TTAPACTAOT WG ocuvaptnong f.
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B) Av pix ovvaptmon f elvat ovvexns [a, B ], mapaywylowun
(o,B) xat f'(x) #0 yx xaBe xe (a, ) tote f(a) # f(B) .
v) lNa k&Be ovvaptnon f: A= R, 6tav vmdpyxel to 0plo g
f kaBwg to X TElVEL 0TO X0 €A, TOTE AUTO TO OPLO LoOVTAL
ue v T g f oto xo .
(6 povadeg)

®EMA B

Alvovtat ot ovvaptioelg f(x)=1Inx ,x>0 kat

X
g(x)=1—_x,xil.

B1) Na mpoodiopioete v cuvvdaptnon fog. (5 povadecg)

B2) Av h(x)=(f0g)(x)=ln(1—)_cx),xe (0,1) va

UTIOAOYIOETE TA TTAPAKATW OpLA :

a) lirg)l+ h(x) B) lirrll_ h(x) (6 povadeg)
X—> X—>

B3) Na amodeiéete 0TL 1 ovuvdptnon h avriotpe@etal Kal
va Bpeite v avtiotpoen g. (7 povadeg)

X

B4) Av ¢ (x) =h1(x) = X € R, va pedemoete Vv

1+e* ’
oLVAPTNON @ WG TPOG TNV povotovia kol va Bpeite to
oUVOAO TIHWV TNG . (7 povadeg)

OEMA T
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x+1
14 7 - ) x > 1
Atvetar n ovvaptnon f(x) = x

x’+a, x<1
I'1) Na vmoAoyiloete to a € R, wote 11 ovvdptnon f va elval
ovveyns. (4 povadec)
Av a=1:
'2) Na eEetaoete av 1n ovvaptnon f kavomolel Tig

1
vmoBbéoelg Tov Bewpnuatog Rolle oto ddotnua [ > 41.

(6 povadeg)
I'3) Na Bpeite Ta onueia ™G YPAPIKNG TTAPACTACNG TNG
ovvaptnong f ota omola N e@amtouévn eival TapAAANAN

1
TPOG TNV evbela y = - 2 Xt 2021 kol va ypapete TIg

ECLOWOELS TWV EQPATITOUEVWV OTA ONUEIN OUTA.

(7 povadeg)
'4) Eva xivnto M kwveital kata pnkKog tng KoaumOANG
y=f(x), 0<x<1.Na Bpelte oe Mmoo onueio TG KAUTOANG ,
0 pLOUOG peTtafoAng NG TeTUNUEVNG X Tov M elvat
SumAdolog Tov puBpov HeTABOANG TNG TETAYUEVNG TOV Y, AV
vmotebel otL y'(t) >0,y kabe t=0.

( 8 povadeg)

OEMA A
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Alvetal n mapaywyiown ovvapmon f:[1,+0 ) = R yiax v
omola Loxvel 0Tl f2(x) + x2 = 2x-f (x) + In2x, yla k&be x =1,
ue f(e)<e.
A1) a) Na Seitete 6TL f(e)=e-1. (2 povadecg)
B) Na Seifete 0TL 1| KAlOoM NG YPAPIKNG TTAPACTHONG
e-1

™G ovvdptnong foto onueio A(e, f(e) ) sivar ton pe -~

(4 povadeg)
A2) Na Bpeite Tov TOTO NG ocuvaptnong f.
(5 povadec)
Av f(x)=x-Inx,x21 :
A3) a) Na dei&ete otL nf elvatl yvnolwg ad&ovoa oto
[1,+00) kot va Bpeite To ovvoAo Tuwv G. (2 povadeg)
B) Na Bpeite Tig TIpéEG Tov o >0 Yl TIG OTIOLES
pa2-a® _ 1+a”
1+a3
A4) Na amolelEeTe OTL UVTIAPXEL EQATITOUEVT] TNG YPOAPLKNG

(4 povadeg)

apaotaong ¢ f oe onueio pe teTunuévn xo € (1, e?)
Tov va SiEpyetal amd to onueio B(1,0).
(8 povadeg)

KaAn Emituyia
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